MwuHuUCTApCTBO IPOCBETE, HAYKE M TEXHOJIOIIKOT Pa3Boja
IpymTBo Mmaremaruuapa Cpouje

12. CPIICKA MATEMATWNYKA OJIMMIINJAITA
YUEHNKA CPEOILX IIIKOJIA

30. mapT 2018.

IlpBu maun

Kpywxuauna ynucana y AABC uma nentap y tauku I u noaupyje crpanuny BC
y tauku D. Ha ny:xuma BI u CI omabpane cy tauke P u (), pemoM, TakBe na
Basku L BAC =2 £ PAQ. Hokasatu: £ PDQ = 90°.

Hat je mpupomar 6poj n, n > 1. lleo Bpoj x 30BEMO Kpackum aKo je ocTaTak
6poja 22 mpu mememy ca n memapan. JlokazaTu ma He mocToju Bumte o 1+ [v/3n]
Y3aCTOMHUX KPAaCHUX NPUPOAHUX OpojeBa.

Y paBHmM je maro n nmpaBux mMebhy KojuMa HUKOje OBe HUCY MapaJtiejHe W HUKOje
TpU ce He ceky y jemHoj taukm. Ilon npeceunum mawkama cMaTpamMo CBE Tadke
Yy KOjUMa Ce CEKy HEKe MBe O OBUX IPABUX.

a) JlokazaTu ma mocTOju mpaBa Ca YuUje Ce CBaKe CTpaHe Hajas3u 6ap 1o

{(n— 1ién— Q)J

IpeCcevHnx Tadaka (Tadyke Ha TOj MPABO] Ce HE PAUYHA]Y).

b) 3a koje BpemHoCTH N Cce MOke HOCTUNM jeqHAKOCT?

Bpewme 3a pang 270 munyTa.
Pemema 3amaraka metasHO 0OPa3IOKUATH.
Csaku 3amarak Bpenu 7 60I0Ba.
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Ipyru mau

IlokazaTy na mocToju TauvHO jenaH moauHoM P(r) ¢ peadHuM KoeduIUjeHTIMA
3a KOJU je MOJIMHOM

(z+y)'" = P(z) — P(y)

A€JbUB IIOJIMHOMOM XY — L — Y.

Hexra cy a u b wenapuu npuponuu 6pojeu Behu oxn 1. [locmarpajmo Tadbay a X b
K0joj HemocTajy mosma (2,1), (a —2,b) u (a,b) (mox momem (i,7) moapaszymeBamMo
nosbe y mpeceky BpcrTe i u kojoue j). IlpermocraBumo ma je oBakBa Tabia
nomrovyana nomohy 2 x 1 momuna un 2 X 2 kBanpara (IOMHUHE Ce MOTY pOTMpaTM).

Iloka3atu na je ynmoTpebJseHo 6ap §(a +b) — 6 momuHA.

3a 3amaT npupomgaH 6poj k, HEeKa je ni HajMamy IPpUpPOaaH Opoj Takas ma MOCTOjU
KoHavaH ckyn A meamx GpojeBa ca caemehimMm ocobunamas:

e 3a cBako a € A nocroje x,y € A (He 06aBE3HO PA3IMYUTL) TAKBU AA

ngla—x—y;

e He mocToju moackyn B ckyma A 3a koju Bazku |B| < k u

n | Zb.

beB

Ilorkazatu ma 3a cBe k, k > 3, Baku

Bpewme 3a pang 270 munyTa.
Pemema 3amaraka metassHO 0OPa3IOKUATH.
Csaku 3amarTak Bpenu 7 60I0Ba.



